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Subiectul 1. Arătaţi că, dacă A ∈ M2(Z) satisface A4 = I2, atunci
A2 = I2 sau A2 = −I2.

Subiectul 2. Fie matricele A ∈ M3,2(R), B ∈ M2,3(R), C = AB şi
D = BA. Arătaţi că, dacă

C =

 6 9 3
−3 −6 −3
3 9 6

 ,

atunci
(1) C2 = 3C şi D3 = 3D2;
(2) D = 3I2.

Subiectul 3. Fie x0 = 0, y0 > 0 şi şirurile (xn)n≥0, (yn)n≥0 definite prin

xk = xk−1 − yk−1, ∀k ≥ 1
yk = yk−1 − exk + exk−1 , ∀k ≥ 1.

Să se arate că şirurile (xn)n≥0 şi (yn)n≥0 admit limite şi să se calculeze
limitele lor.

Subiectul 4. Calculaţi

lim
n→∞

n sin 1 sin 2 · · · sin n.

Timp de lucru: 3 ore


