Concursul de Matematica ,,UNIREA”, Editia a IX-a

Focsani, 30 ianuarie 2009
Clasa a XII-a

Subiectul 1. Intr-un grup (G,-) de ordin 6 si element neutru e se con-
siderd elementele a, b, a # e,b # e, astfel incat a® = e, b* = e. Fie ¢ = ab.

(1) Aratati ca ¢ = ba® sau ¢ = ba.

(2) Calculati ordinul lui ¢ cand ¢ = ba?, respectiv ¢ = ba.

Subiectul 2. Fie matricea A = (é g) € My(Zs). Decideti daca

multimea G = {A, A%, A3, A*} este grup in raport cu inmultirea matricelor.
Subiectul 3. Fie f : [0,00) — R, derivabila, cu derivata continua si
satisfacand f(0) = 0. Aratati ca, daca f(z)f'(z) > x pentru orice z € [0, 00),

atunci |f(z)| > |z| oricare ar fi x € [0, 00).

Subiectul 4. Fie f : [0,1] — R o functie integrabila Riemann si (z,),>1
un sir convergent de numere reale. Aratati ca sirul (y,),>1 dat de

k=1

este convergent gi sa i se calculeze limita.

Timp de lucru: 3 ore



